
 
 
 

 
Exercice 1   
 
Calculer les limites suivantes :  
 

a. !"#
!→#

√!! %√!
!& √!! %' ; b. !"#

!→&(
!(√!' + % − !√!) + %! )	;	c. !"#

!→*
+,-(/√01+!)

! 	 ;	d. !"#
!→%#

+,-301+4"#!56
!&#  

 

e. !"#
!→"

#

√+,-!$ % √+,-!!

01+#!  

 
 
Exercice 2   
 
1) Soit la fonction * définie sur ℝ par:  

 
*(,) = 2!) − 11!' + 20, − 14  

 
a) Dresser le tableau de variation de *	. 
b) Montrer que l’équation (E1) : *(,) = 0 admet une solution unique 2 sur ℝ	et Montrer que  

 
3
4 < 2 < 3 

c) Déduire le signe de 7 sur ℝ . 
 
2) Soit la fonction 7 définie sur ℝ− {2} 
 

7(,) = !' − 3, + 4
! − 4 

 
a) Dresser le tableau de variation de 7 

b) Montrer que 7(2) = 	
%
#7

#%87&9
7%'  et déduire que 7(2) > 0 .  

c) Montrer que l’équation (E2) : 7(,) = 0 admet une solution unique ; sur ℝ	et que  
 

−1 < ; < 0 
 
 
Exercice 3   

 
1. Soit la fonction 7	 définie sur < = ]−∞; %]	 par :  

 

?(!) =

⎩⎪
⎨
⎪⎧
	

%
4 																							DE		! = F

	
−% + √% − !	

! 	DE			! ≠ F
 

 
a) Montrer que 7 est continue sur I. 
b) Etudier la dérivabilité de 7 sur I. 
c) Montrer que 7 admet une fonction réciproque de I vers J à déterminer 
d) Calculer 7-1(x) pour tout x de J. 

2. Montrer que l’équation (E) : 7(,) = #
'! − % admet une solution unique 2 sur ]F; %[ 

 



 
Exercice 4   
	
Soit 7 une fonction continue sur [1	; 2] et que 7([1	; 2]) ⊂ [3	; 4] 
 

1. Montrer que l’équation (E) :	:(!)! = 2 admet au moins une solution sur ]%; 4] 
2. On suppose que 7 est dérivable sur ]%; 4[	et que	∀, ∈ ]%; 4[ ∶ ?′(!) > 4  

Montrer que La solution de l’équation (E) est unique. 
 
 
Exercice 5   
	
Soit 7 et N deux fonctions numériques définies par :  
 

7(,) = %
! − % 	OP	N(,) = √! + %		 

 
 

1. Etudier la continuité de 7oN en 0. 
2. Montrer que No7 n’est pas continue en 0.  
3. Vérifier que 7 et N sont continues en 0, Conclure. 
 

 
Exercice 6   
	
Soit la fonction 7 définie < = Q−∞;− #

;Q	  par :  
 

7(,) = !) +R!' + % − 4	 
 
 Le tableau de signe de 7’(x) sur I est représenté par :  
 

x −∞                             S																																											 − #
; 

f’(x)                +                0                    - 
 
 
 
Sachant que 7(S) < F, Est ce que l’équation 7(x) = 0 admet une solution sur I.  
Si oui, combien de solutions ?  
 

FIN 
 

 
  



Exerci4time su
8((t ,237293 :4]

4) . on pose Are[1 , 2] : fin = f(x)-2n
·
h est continue sur [1 ,C] en tant que somme de

deux fats continues Sub , a] (lefet f et la fet un -2n)
· h(t) = f(x) - 2

on a : f([ ,23) < [3 ,4] - Auto , 2] : f(x) < [3 ,4]
=>Jet50 , 27 : 3 f(x) -

) Y

penous x = 1 = 3 < f(t) .
)4

= 1 - f(x) = 223

= * < h(1) =
> 3

· h(2) = f(2) - 2x2 = f(2) - 4

ona : the [1 ,27 : 3 < f(x) -
>3

previous n = 2 = 3 = f(()) Y
= -1 f(2) - 4 = 0

=> - h(2)0

Finalement h(1)30 et h(2)/0
c. a -
d : h(1)xh(2) < 0

D'apres le T. V
. I , Dequation h(r) = 0= 2

a met aumoins one solution . Sur J1 ,2]



2. Lest drivable sur J1 , 2) en tant que somme
de deux fats drivables sur Je , 21 et

-xt] + ,
2%: hm) = f(m) - 2 >0)f'm) > 2)

d'on hest strictwoissante sur J1 ,
25.

Don La solution de l'equation (E) est unique .



Exercice5

f(x) =
+

x - +

ef g(x) = 14

4) Fog() = f(g(u)
= f)met)
I

fog(u) =

++ - 1

xt DogEs Net-1 +0 et 1117, 0
E +1 + 1 etxy - 1

Ef x + 1 + 1 etxy
,
-4

# x + 0 et 24 - 1

Dog = 5- 1
,0[0]0 , +00[

fog n'est pas define en o

donc foo n'est pas continue eno.

2) gof(u) =g(f()
- g(m=1)
-+ t

1 + x - 4
=>

x - 7

xgof(a) =

n -1



REDgof it <0 et x-1 + o

Etuchions le signe de ve

x
- 1

1 + 0X -08

awec n 1..I
n + 0 - +

d'on Dgf = J = 0
, 0]H]1 , 40[

gfn'est pas define a choite en 0
,
Alors In'est

pas continue
a choite en o

Alas got n'est pas continue en 0.

3) fest continue Su 7- 00
,1[et J1 ,+00 [(fatrationnelle)

et prisque OET- 0
,
1) , Alas of est continue en 0 .

·gest continue Sur 71, 100 [ car la fat ven 1 ex

e continue Sur [+ 1
, 100 [et thE1 ,+0[ : 11x >, 0

et prisque OFF1 , 300[, Alonsget continue en 0
.

CK2 :

sif et sont continues en unpt ,
cla ne significe pasg

forcement que leur compose (fogongof) est continue
enapt.



Exercise 6

* I : f(ul = 2+ 2n - 2 :F = 2 - 0
,
- b)

L tableau de signe de f'(n) surI :

-f'()
· f est continue sur I entant que somme de deux i c
continues sur I (114 nex et urec-2)

Calcons f(l)

&=> him vitu- 2

c f(x) = himk) 12

foo = him - x1 + 4 -2 + 2- 2

f --

-

=> lim up 1st
· fr =(Fit - a

Limf(x) = - o

-> 00

- is -e
canlimo , limes ,in⑮

=

- 1 -
432

-
216 6

=

- 433
-
36Nex

216 216

· flewet-43310 can 16Ne< 4332

A los (i) = ]-0 , f(x)] et prisque f(x)/0 = Off(F)
Donc L'equation flul=o n'admet pas de solution surI .

Fin
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