Définition et notation : Pour tout x € R, la partie entiére de x, notée |x],
est 'unique entier relatif n tel que x € [n;n + 1].

Conséquences : Pour tout x € R,ona:
eVXER, |x|<x<|x]+1 et x—1<|x]<x.
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Exemple : Montrons que : Vn € Z, l(n + E) J =n“+n
2 2
SoitnEZ.Ona(n+l) =n?4+n+=doncn?+n< (n+1) <n?+n+1.
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De plus, n? + n € Z, d’ou l(n+%) J =n’+n
Exercice 1 : Vrai ou faux ? Justifier.

a)«Vx,y ER, [x+y|=I|x]+lyl»
b)«Vx €Z, VyeR, [x+y|=|x|+|y]»

Exercice 2 : Soit f la fonction définie sur ]0; +oo[ par 4
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1) Déterminer Ll_r)% f(x) et xl_l)l_‘lpoo f(x). 34
_— e
2) a) Montrer que: Vp € N*, Vx €]—;-], f(x) = px a
p+1°p 1/2

b) Donner I'allure de la courbe représentative Cr de f dans
le repere ci-contre.

3) a) Conjecturer 'ensemble des solutions de I'équation

fx)=1. 0

b) Résoudre cette équation.
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Exercice 3 : Soit n > 2 un entier.
Déterminer I'expression de la somme :

1

Indications : Au brouillon, écrire les premiers termes de la somme puis regrouper les termes consécutifs constants ...



