Propriété : Soient ny,n, € N* avecny < n;.
Si pour tous k € [ng;nq], u, vx € Retsia, b € Ralors:

nq ny eq
Z (aug+bvy)=a Z ug +b Z Vg
k=ng k=nyg k=ng

Exemple : Détermination de la somme des n premiers nombres impairs positifs

Les nombres impairs sont les nombres de la forme 2k + 1 avec k € Z.
Les n premiers nombres impairs positifssont: 2x0+1 ; 2x1+1 ; 2%x241; .. ; 2n—-1+1

Leur somme est alors :

- SN (n—1)mn-1+1) ,
Z(2k+1)=22k+21=2x > +nxl=nn—-1)+n=nn—-1+1)=n
k=0 k=0 k=0

Exercice 1 : Soit n € N*. Déterminer les sommes suivantes.
n 2n
Z(4k +3) 2(3(—1)'% +2)
k=1 k=1

Exercice 2 : Soit n € N*. On pose

n
5n=2k2.

k=1
a) Exprimer la somme suivante en fonction de S,,.

z((k +1)% —k3)
k=1

b) En déduire S,,.

Exercice 3 : Soitn € N*. Déterminer 1 X 2 +2 x 3 + -+ n(n + 1).

Exercice 4 : Soit n € N*. Déterminer

n

. Zij.

n
i=1 \j=1



